2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA A 9. svibnja 2008.

1. (i) Definirajte 24, 24 i 24 (1 bod)

z2? dzdy
(ii i

0
Odredite BIJ;, 520y

m: ako je f(z,y) = 2® — 3ay® + y* — 52 +y — 4. (1 bod)
Izracunajte (ii) u tocki (2,—3). (1 bod)

i2

—~~
—
=
=

Sto su to kriti¢ne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = x® — 3z + 3> + 6y% — 5. (1 bod)
Odredite ili procijenite karakter kriti¢nih toc¢aka iz (ii). (1 bod)

Definirajte 3 f 8— za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

)
)
)
)
)
)
)
(ii) Odredite g—i i % ako je f(z,y) = /222 + 7y2. (1 bod)
i) Izracunajte (ii) u tocki (3,1). (1 bod)
)
)
)
)
)
)

=~

(i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (z, yo). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(x,y) = /222 + Ty2. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje v2-3.22 +7-1.12. (1 bod)

(i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

ot

(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

(iii) Izracunajte prirast i priblizni prirast ako je f(x,y) = 2® + y? i ako je
Ax =0.1, Ay = —0.1, (z0,y0) = (3,4). (1 bod)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA A 9. svibnja 2008.

1. (i) Definirajte %, aajgy gz (1 bod)
(ii

Odredite gxé, aa;gy 8—{ ako je f(z,y) = 2® — 3xy® + y* — 52% +y — 4. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u toc¢ki (2, —3). (1 bod)

(i) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 2% — 3z + 3> + 6y% — 5. (1 bod)
(iii) Odredite ili procijenite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)

3. (i) Definirajte —i a—y za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

(ii) Odredite % L ako je f(z,y) = /222 + 7y2. (1 bod)
(iii) Izracunajte (11) u tocki (3,1). (1 bod)

(i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (z, yo). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(z,y) = /222 + 7y2. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno ra¢unanje v/2 - 3.22 + 7 - 1.12. (1 bod)

(i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

)
)
)
2. (i) Sto su to kriticne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
i)
)

-

o

(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

)
)
)
)
)
)
)
)

(iii) Izracunajte prirast i priblizni prirast ako je f(z,y) = 2? + y? i ako je
Az =0.1, Ay = —0.1, (z0,y0) = (3,4). (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA B 9. svibnja 2008.

1. (i) Sto su to kriti¢ne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 23 + 622 + y*> — 3y + 7. (1 bod)
(iii) Odredite ili procijenite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)

Definirajte 7 ﬂ i g—f za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

)
)
)
)
(ii) Odredite 8f i aT, ako je f(z,y) = /322 + 4y2. (1 bod)
i) Izracunajte (ii) u tocki (4,2). (1 bod)

)

)

)

Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
i) Izracunajte prirast i priblizni prirast ako je f(z,y) = 2% + y? i ako je
Az =—-0.1, Ay = —0.1, (x0,90) = (3,4). (1 bod)

. . 82 82 82
Definirajte C,,TJ;, 8zﬁfy a2+ (1 bod)

)
(ii) Odredite g L aajafy 8—{ ako je f(z,y) = 2* — 42y + y> + 62 — y? + 7. (1 bod)
) Izracunajte (ii) u tocki (3, —2). (1 bod)

5. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (zg, y0). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(x,y) = 1/3z2 + 4y>. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje v3-4.22 +4-1.92. (1 bod)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA B 9. svibnja 2008.
1. (i) Sto su to kriti¢ne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)

(ii) Odredite krititne totke ako je f(z,y) = 23 + 622 + y> — 3y + 7. (1 bod)

(iii) Odredite ili procijenite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)

Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

)
)
)
)
(ii) Odredite % i % ako je f(z,y) = /322 + 4y%. (1 bod)
i)
)
)
)

Izracunajte (ii) u tocki (4,2). (1 bod)

Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
i) Izracunajte prirast i priblizni prirast ako je f(z,y) = 2% + y2 i ako je
Az = —0.1, Ay = —0.1, (xo,yo) = (3,4). (1 bod)

4. (i) Definirajte azJ;’ a(fgy i ay . (1 bod)
(ii) Odredite gwé, 88;8]; i 81}2 ako je f(z,y) = 2* — 42y + y3 + 62 — y?> + 7. (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (3,—2). (1 bod)
5. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (g, 40). (1 bod)
(ii) Primijenite (i) na f(z,y) = /322 + 4y2. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno ra¢unanje v/3 - 4.22 +4-1.92. (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2008.

1. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xg, yo). (1 bod)

)
ii) Primijenite (i) na f(z,y) = /622 + 3y2. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje v6 - 1.1%2 + 3 - 4.82. (1 bod)
) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
)

Izracunajte prirast i priblizni prirast ako je f(z,y) = 22 + 9 i ako je
Az =—-0.1, Ay =0.1, (x0,%0) = (3,4). (1 bod)

. . 82 82 82
Definirajte aTJ;’ azafy g,z (1 bod)

Odredite g L 8‘18]; i gyf ako je f(z,y) = 2® + 3xy® + y> — 222 + 4y®> +x — 1. (1 bod)
Izracunajte (ii) u tocki (—4,3). (1 bod)

)
)
)
) Sto su to kritiéne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite krititne totke ako je f(z,y) = —2* + 3z + y> + 6y2. (1 bod)
i) Odredite ili procijenite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)

)

)

)

Definirajte 8—£ i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

Odredite 8f ako je f(z,y) = /622 + 3y2. (1 bod)
Izracunajte (11) u tocki (1,5). (1 bod)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2008.

1. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (zg, yo). (1 bod)

)
ii) Primijenite (i) na f(z,y) = 1/622 + 3y2. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno ra¢unanje v6 - 1.12 + 3 - 4.82. (1 bod)
) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
)

Izracunajte prirast i priblizni prirast ako je f(z,y) = 2% + y? i ako je
Az =-0.1, Ay = 0.1, (xo,yo) = (3,4). (1 bod)

. 82 i
3. (i) Definirajte 8$£’ 61:8fy 8u - (1 bod)
(ii) Odredite 2 81,2, ;Tafy j & f ako je f(z,y) = 2® + 3ay® + y> — 222 + 4y®> + 2 — 1. (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (— ,3). (1 bod)
4. (i) Sto su to kriticne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne totke ako je f(z,y) = —2> + 3z + 3 + 6y2. (1 bod)
(iii) Odredite ili procijenite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
5. (i) Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
(ii) Odredite g—i i % ako je f(z,y) = /622 + 3y2. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (1,5). (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 9. svibnja 2008.

1.

2.

Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 2(3z + 1)? + 5(2y + 7)2. (3 boda)

Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + y2 + da + 3 + logs (x + 2 — 4?).
(3 boda)

Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/1.9%2 + 4.1. (3 boda)

. Za funkciju z = z(x,y) zadanu implicitno izrazom e?* + 5zyz = 0 izracunajte gig. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom xy + e*¥* + z — 3 = 0 u tocki
T6(0,0,2) te plohe. (3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 9. svibnja 2008.

. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 2(3z + 1)? 4+ 5(2y + 7)%. (3 boda)

. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + y2 + 4z + 3 + logy (z + 2 — y?).

(3 boda)

Koristec¢i linearnu aproksimaciju izrac¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/1.9%2 + 4.1. (3 boda)

Za funkciju z = z(x,y) zadanu implicitno izrazom e?* + 5zyz = 0 izracunajte giﬁ. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom xy + e*¥* + 2z — 3 = 0 u tocki
T6(0,0,2) te plohe. (3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 9. svibnja 2008.

. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 2(3z +1)? 4+ 5(2y + 7)%. (3 boda)

Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 +y2 + 4x + 3 + logs (x + 2 — y?).
(3 boda)

Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/1.9%2 + 4.1. (3 boda)

Za funkciju z = 2(z,y) zadanu implicitno izrazom e2? + 5xyz = 0 izratunajte giﬁ. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom xy + e*¥* + 2z — 3 = 0 u tocki
T6(0,0,2) te plohe. (3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 9. svibnja 2008.

. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 2(3z + 1)? + 5(2y + 7)%. (3 boda)

Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + 42 + 4a + 3 + logs (x + 2 — ¢?).
(3 boda)

Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/1.92 + 4.1. (3 boda)

8%z

. Za funkciju z = z(z,y) zadanu implicitno izrazom e2* + 5xyz = 0 izratunajte 9.5+ (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom zy + e*¥* + 2z — 3 = 0 u tocki
T6(0,0,2) te plohe. (3 boda)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 9. svibnja 2008.

.. . .« . . 2
1. Za funkciju 2z = z(z,y) zadanu implicitno izrazom e3% + Tzyz = ggj. (3 boda)

2. Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom yz + e¢*¥* + y — 3 = 0 u tocki
T5(0,2,0) te plohe. (3 boda)

3. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + 32 + 22 + log, (z + 1 — y?).
(3 boda)

4. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 4(2z + 3)% + 3(3y + 8)2. (3 boda)

5. Koriste¢i linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost izraza +v/3.92 + 11.1. (3 boda)

2. KOLOKVI1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 9. svibnja 2008.

9%, (3 boda)

1. Za funkciju z = 2(z,y) zadanu implicitno izrazom e3* -

2. Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom yz + e*¥* + y — 3 = 0 u tocki
T6(0,2,0) te plohe. (3 boda)

3. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + 32 + 2z + log; (z + 1 — y?).
(3 boda)

4. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 4(2x + 3)% + 3(3y + 8)2. (3 boda)

5. Koristec¢i linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost izraza +v/3.92 4+ 11.1. (3 boda)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 9. svibnja 2008.

1. Za funkciju z = z(z,y) zadanu implicitno izrazom e3? 4 7Tzyz = 0 izracunajte 2 (%2 (3 boda)

2. Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom yz + e*¥* + y — 3 = 0 u tocki
T5(0,2,0) te plohe. (3 boda)

3. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + 32 + 2z + log; (z + 1 — y?).
(3 boda)

4. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 4(2z + 3)% + 3(3y + 8)2. (3 boda)

5. Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/3.9%2 + 11.1. (3 boda)

2. KOLOKVI1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 9. svibnja 2008.

1. Za funkciju z = z(z, y) zadanu implicitno izrazom e3* gii. (3 boda)

2. Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom yz + e*¥* + y — 3 = 0 u tocki
T5(0,2,0) te plohe. (3 boda)

3. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + 32 + 22 + log, (z + 1 — y2).
(3 boda)

4. Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 4(2z + 3)% + 3(3y + 8)2. (3 boda)
5. Koristeci linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/3.9%2 + 11.1. (3 boda)



2. KOLOKVI1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2008.

1.

2.

Koristeci linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/6.9%2 + 15.1. (3 boda)
Za funkciju z = z(x,y) zadanu implicitno izrazom e?* + 5zyz = 0 izracunajte %. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom zz + €*¥* + 2 — 3 = 0 u tocki
T0(2,0,0) te plohe. (3 boda)

. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(x,y) = \/:E2 +y2 + 6z + 8 + logs (z + 3 — y?).

(3 boda)
Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 3(3z + 7)% + 5(2y + 7)2. (3 boda)

. KOLOKVI1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2008.
. Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/6.92 + 15.1. (3 boda)

. Za funkciju z = z(x,y) zadanu implicitno izrazom e?* + 5zyz = 0 izracunajte %. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom zz + €*¥* +x — 3 = 0 u tocki
To(2,0,0) te plohe. (3 boda)

Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = \/:E2 +y2 + 6z + 8 + logs (z + 3 — y?).
(3 boda)

Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 3(3z + 7)% + 5(2y + 7). (3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2008.

. Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/6.92 + 15.1. (3 boda)

Za funkciju z = z(x,y) zadanu implicitno izrazom e?* + 5zyz = 0 izracunajte g%. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom zz + e*¥* +x — 3 = 0 u tocki
Tv(2,0,0) te plohe. (3 boda)

Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + y2 + 62 + 8 + logs (z + 3 — 4?).
(3 boda)

Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 3(3z + 7)% + 5(2y + 7). (3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2008.

. Koriste¢i linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/6.92 + 15.1. (3 boda)

Za funkciju z = z(x,y) zadanu implicitno izrazom e?* + 5zyz = 0 izracunajte %. (3 boda)

Odredite tangencijalnu ravninu na plohu P danu jednadzbom xzz + e*¥* +x — 3 = 0 u tocki
Tv(2,0,0) te plohe. (3 boda)

. Skicirajte prirodnu domenu funkcije f(z,y) = /22 + y2 + 6z + 8 + log; (z + 3 — y?).

(3 boda)
Odredite lokalne ekstreme funkcija f(z,y) = 3(3z + 7)% + 5(2y + 7)2. (3 boda)



